Lektion 20. Symmetriska polynom-1
Prob1. a) x+y=6, xy=7. Bestäm x2+y2.  b) x3+y3=110, x+y=5. Bestäm xy.
Prob2 . 
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Prob3. Bilda en andragradsekvation som har rötter x1 och x2 om det är känt att x1+x2=p, x1x2=q. 

Prob 4. Lös ekvationssystemen
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Prob 5. Visa att om 
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 är rötterna till andragradsekvationen 
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ett heltal för vilket som helst positivt heltal n. 

Prob 6. Uttryck a) 
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Prob 7. Faktorisera polynomet 
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Prob 8. Lös ekvationen 
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Definition. Låt oss kalla ett polynom 
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0

(

,

)

(

0

1

0

¹

+

+

+

=

-

a

a

z

a

z

a

z

f

n

n

n

K

 för ömsesidigt, om koefficenterna som ligger lika långt från båda kanterna är lika stora (dvs a0=an, a1=an–1 osv.) 

Prob 9. Visa att ett ömsesidigt polynom av ett jämnt grad 
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 kan skrivas om på formen 
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Prob 10. Visa att en summa på formen 
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 kan skrivas om som ett polynom i 
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Prob 11. Lös ekvationssystemet
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Att tänka på under veckan

Prob 12. Visa att talet 
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 är att heltal som är jämnt delbart med 14.

Prob 13. Det är känt att talen 
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Visa att minst ett av talen är lika med 
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Prob 14. Faktorisera 
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3

3

3

3

xyz

z

y

x

-

+

+


Prob 15*. Finns det ett polynom i x och y som antar samtliga positiva värden fast saknar nollställen. 

Mattecirkeln http://shap.homedns.org/sks/svenska/ den 22 april 2006  Ledaren Alexandre Chapovalov sasja@shap.homedns.org
Symmetriska polynom-1: Teoridel

Definition 0. Ett polynom i x, y, z, … är ett uttryck som fås av tal och x, y, z,...genom addition, subtraktion och multiplikation (andra räknesätt är ej tillåtna). x, y, z,... får vara variabler eller uttryck.

Definition 1. Ett polynom i x, y kallas symmetriskt om det blir samma uttryck när x och y byter plats med varandra.

Definition 2. Symmetriska polynom
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 kallas elementära symmetriska polynom i 
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Upp 1. Visa att vilket som helst polynom i 
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 är ett symmetriskt polynom i 
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Sats 2. Visa att ett summa på formen 
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 kan skrivas om som ett polynom i 
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Sats 3 (Huvudsatsen för symmetriska polynom). Vilken som helst symmetriskt polynom i 
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 och 
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 kan entydigt skrivas om som ett polynom i 
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Definition 3. Ett polynom i tre variabler 
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 kallas för symmetriskt, om det blir samma uttryck vid vilken som helst permutation (platsbyte) av variablerna. 

Upp 4. Vilka polynom skulle kallas elementära symmetriska polynom i x, y, z?
Upp 5. Hur skulle huvudsatsen för symmetriska polynom i tre variabler låta?

Mer om symmetriska polynom http://w3.msi.vxu.se/exarb/oh_ex.pdf 
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