Занятие 20. Cимметрические многочлены-1
Зад1. a) x+y=6, xy=7. Найдите x2+y2.  b) x3+y3=110, x+y=5. Найдите xy.
Зад2 . 
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 – целое число. Докажите, что числа a)  
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 – тоже целые.

Зад3. Составить квадратное уравнение с двумя корнями x1 и x2, если известно, что x1+x2=p, x1x2=q. 

Зад 4. Решить системы уравнений
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Зад 5. Доказать, что если 
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 корни квадратного уравнения 
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 с целыми коэффициентами 
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Зад 6. Выразите а) 
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Зад 7. Разложить на множители многочлен 
[image: image18.wmf].
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Зад 8. Решить иррациональное уравнение 
[image: image19.wmf].
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Определение. Назовем многочлен 
[image: image20.wmf])
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 возвратным, если в нем коэффициенты, равноудаленные от концов совпадают.

Зад 9. Докажите, что всякий возвратный многочлен четной степени 
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 представляется в виде 
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, где 
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 – некоторый многочлен степени 
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Зад 10. Докажите, что каждую степенную сумму 
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 можно представить в виде многочлена от 
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Зад 11. Решите систему уравнений
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Домашняя олимпиада

Зад 12. Доказать, что число 
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 целое и делится на 14.

Зад 13. Числа 
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 удовлетворяют соотношениям:
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Докажите, что хотя бы одно из этих чисел равно 
[image: image31.wmf].
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Зад 14. Разложить на множители: 
[image: image32.wmf].
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Зад 15*. Существует ли многочлен 
[image: image33.wmf]]
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 такой, что он принимает все положительные значения и не принимает нулевого.
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Симметрические многочлены-1, теория.

Опр 1. Многочлен от 
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 называется симметрическим, если он не изменяется при замене 
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 на 
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Опр 2. Симметрические многочлены 
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 называются элементарными симметрическими многочленами от 
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Упр 1. Докажите, что если взять любой многочлен от 
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 их выражения 
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 EMBED Equation.3  [image: image45.wmf], то получится  симметрический многочлен от 
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Лемма 2. Докажите, что всякую степенную сумму 
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 можно представить в виде многочлена от 
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Теорема 3 (основная теорема о симметрических многочленах). Любой симметрический многочлен от 
[image: image51.wmf]x

 и 
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 можно единственным образом представить в виде  многочлена от
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Опр 3. Назовем многочлен 
[image: image54.wmf])
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 от трех переменных симметрическим, если при любой перестановке этих переменных он остается неизменным.

Упр 4. Какие многочлены будут элементарными симметрическими многочленами от трех переменных?

Упр 5. Сформулируйте основную теорему о симметрических многочленах от трех переменных 
[image: image55.wmf].
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