Çàíÿòèå 8. Âåêòîðà. Ïàðàëëåëüíûé ïåðåíîñ


Îïðåäåëåíèÿ. Âåêòîðîì íàçûâàåòñÿ íàïðàâëåííûé îòðåçîê �EMBED Equation.3���, ãäå òî÷êà A – íà÷àëî, B – êîíåö âåêòîðà. Ìîäóëü âåêòîðà |AB| – ýòî äëèíà îòðåçêà. Âåêòîð äëèíû íîëü íàçûâàåòñÿ íóëåâûì âåêòîðîì è îáîçíà÷àåòñÿ �EMBED Equation.3���. Âåêòîð �EMBED Equation.3��� íàçûâàåòñÿ ïðîòèâîïîëîæíûì âåêòîðó �EMBED Equation.3���. 


Âåêòîðû �EMBED Equation.3��� è �EMBED Equation.3��� ðàâíû, åñëè îòðåçêè îäèíàêîâîé äëèíû, ïàðàëëåëüíû è ñîíàïðàâëåíû (ëåæàò ïî îäíó ñòîðîíó ïðÿìîé AC). Ïîýòîìó ëþáîé íàïðàâëåííûé îòðåçîê íàçûâàåòñÿ ïðåäñòàâèòåëåì âåêòîðà.


Èç ëþáîé òî÷êè M ìîæíî îòëîæèòü âåêòîð �EMBED Equation.3���, ðàâíûé äàííîìó âåêòîðó �EMBED Equation.3���. 


Ñëîæåíèå âåêòîðîâ. �EMBED Equation.3���


Óìíîæåíèå âåêòîðà íà ÷èñëî: Ïóñòü k – ÷èñëî. Âåêòîð k(�EMBED Equation.3��� ïàðàëëåëåí âåêòîðó �EMBED Equation.3���, åãî ìîäóëü ðàâåí |k|(|AB|, îí ñîíàïðàâëåí ñ âåêòîðîì �EMBED Equation.3��� (ïðè k>0) èëè ïðîòèâîïîëîæíî íàïðàâëåí �EMBED Equation.3��� (ïðè k<0).


1. Ïðàâèëî ïàðàëëåëëîãðàììà.�Åñëè ABCD – ïàðàëëåëëîãðàìì, òî �EMBED Equation.3���.


Ñâîéñòâà ñëîæåíèÿ è óìíîæåíèÿ âåêòîðîâ.


Ðåçóëüòàò ñëîæåíèÿ è óìíîæåíèÿ íå çàâèñèò îò âûáîðà ïðåäñòàâèòåëåé.


�EMBED Equation.3��� 


0(�EMBED Equation.3���=�EMBED Equation.3���,   �EMBED Equation.3���


�EMBED Equation.3���


�EMBED Equation.3���


2. Äîêàæèòå, ÷òî �EMBED Equation.3���


3. Ïóñòü K è L – ñîîòâåòñòâåííî ñåðåäèíû ñòîðîí AB è BC òðåóãîëüíèêà ABC. Äîêàæèòå, ÷òî �a) �EMBED Equation.3��� b) �EMBED Equation.3���


4. Ïóñòü �EMBED Equation.3��� è |OA|=|OB|=|OC|. Äîêàæèòå, ÷òî ABC – ïðàâèëüíûé òðåóãîëüíèê.


5. Ïóñòü K è L – ñîîòâåòñòâåííî ñåðåäèíû ñòîðîí AB è CD ÷åòûðåõóãîëüíèêà ABCD. Äîêàæèòå, ÷òî �EMBED Equation.3���


6. Äîêàæèòå, ÷òî èç ìåäèàí òðåóãîëüíèêà ìîæíî ñîñòàâèòü òðåóãîëüíèê.


7. Ñòîðîíû òðåóãîëüíèêà T ïàðàëëåëüíû ìåäèàíàì òðåóãîëüíèêà T’. Äîêàæèòå, ÷òî ñòîðîíû òðåóãîëüíèêà T’ ïàðàëëåëüíû ìåäèàíàì òðåóãîëüíèêà T.


8. Ïðîâåäåíû 4 ðàäèóñà OA, OB, OC, OD îêðóæíîñòè ñ öåíòðîì O. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè �EMBED Equation.3���, òî A,B,C,D – âåðøèíû ïðÿìîóãîëüíèêà.
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�
Ïàðàëëåëüíûé ïåðåíîñ.


Îïðåäåëåíèå. Ïàðàëëåëüíûé ïåðåíîñ íà âåêòîð �EMBED Equation.3��� ïåðåâîäèò òî÷êó M â òàêóþ òî÷êó M’, ÷òî �EMBED Equation.3���. 


Ñâîéñòâà ïàðàëëåëüíîãî ïåðåíîñà. 


1(.  Ñîõðàíÿþòñÿ ðàññòîÿíèÿ: |MN|=|M’N’|.


2(. Ïðÿìûå ïåðåõîäÿò â ïàðàëëåëüíûå èì ïðÿìûå.


3(. Ñîõðàíÿþòñÿ óãëû ìåæäó ïðÿìûìè. Òðåóãîëüíèêè ïåðåõîäÿò â ðàâíûå òðåóãîëüíèêè. Ôèãóðû ïåðåõîäÿò â ðàâíûå èì ôèãóðû.


4(.  Âåêòîðà ïåðåõîäÿò â ðàâíûå âåêòîðà: �EMBED Equation.3���. 


5(. Îáðàç ïåðåñå÷åíèÿ åñòü ïåðåñå÷åíèå îáðàçîâ.





1. Òî÷êè A’, B’, C’ – ñåðåäèíû ñòîðîí BC, AC, AB òðåóãîëüíèêà ABC. Òî÷êè K,L,M – òî÷êè ïåðåñå÷åíèÿ áèññåêòðèñ òðåóãîëüíèêîâ A’BC, AB’C è ABC’ ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèêè KLM è A’B’C’ ðàâíû. 


2. Ìåæäó äâóìÿ äåðåâíÿìè ïðîòåêàåò ðåêà ñ ïàðàëëåëüíûìè áåðåãàìè. Íàäî ïîñòðîèòü ìîñò ïåðåïåíäèêóëÿðíî áåðåãàì. Ãäå åãî ïîñòðîèòü, ÷òîáû ïóòü ìåæäó äåðåâíÿìè áûë êðàò÷àéøèì?


3. Äâå îêðóæíîñòè ðàäèóñà R ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ M è N. Ñåðåäèííûé ïåðåïåíäèêóëÿð ê MN ïåðåñåêàåò îêðóæíîñòè â òî÷êàõ A è B ïî îäíó ñòîðîíó îò MN. Äîêàæèòå, ÷òî MN2+AB2=4R2.


4. ABCD – êâàäðàò ñî ñòîðîíîé a, ABE – ðàâíîñòîðîííèé òðåóãîëüíèê, òî÷êà E ëåæèò âíå êâàäðàòà. Íàéäèòå ðàäèóñ îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà CDE. 





Çàäà÷è äîëãîèãðàþùåãî ìàòáîÿ.


Ïðàâèëà. Â êîíöå çàíÿòèÿ ìîæíî îäèí ó÷àñòíèê âûçûâàåò äðóãîãî íà êàêóþ-íèáóäü èç ðàíåå íå ðàçûãðàííûõ çàäà÷ äîëãîèãðàþùåãî ìàòáîÿ, çàäàííûõ íà ïðåäûäóùåì çàíÿòèè èëè ðàíüøå. Áîé çàêîí÷èòñÿ, êîãäà êàæäûé êàæäîãî âûçîâåò ïî ðàçó. Â îñòàëüíîì äåéñòâóþò îáû÷íûå ïðàâèëà ìàòáîÿ.


Ñòàðûå çàäà÷è.


Çàä M1. Âïèøèòå â äàííûé òðåóãîëüíèê êâàäðàò.


Çàä M2. Äâå îêðóæíîñòè êàñàþòñÿ âíåøíèì îáðàçîì â òî÷êå A, à îáùàÿ êàñàòåëüíàÿ ê íèì êàñàåòñÿ îêðóæíîñòåé â òî÷êàõ B è C. Äîêàæèòå, ÷òî óãîë BAC – ïðÿìîé.


Íîâûå çàäà÷è.


Çàä M3. Ïóñòü O – öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC, H – òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ åãî âûñîò . Äîêàæèòå, ÷òî �EMBED Equation.3���


Çàä M4. Òðè îêðóæíîñòè ðàäèóñà R ïðîõîäÿò ÷åðåç òî÷êó H; A, B è C – òî÷êè èõ ïîïðàíîãî ïåðåñå÷åíèÿ, îòëè÷íûå îò H. Äîêàæèòå, ÷òî ðàäèóñ îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC òîæå ðàâåí R. 


Ìàòêðóæîê http://shap.homedns.org/sks/ryska/  18 íîÿáðÿ 2006 ã , Âåäåò Àëåêñàíäð Øàïîâàëîâ sasja@shap.homedns.org








