Çàíÿòèå 7. Ãîìîòåòèÿ. Ïðÿìàÿ Ýéëåðà.


Îïðåäåëåíèå. Ãîìîòåòèåé ñ öåíòðîì O è êîýôôèöèåíòîì k íàçûâàåòñÿ ïðåîáðàçîâàíèå ïëîñêîñòè, ïåðåâîäÿùåå òî÷êó O â ñåáÿ, à ïðîèçâîëüíóþ òî÷êó Õ â òàêóþ òî÷êó Õ( íà ëó÷å OX, ÷òî ÎÕ(=k(ÎÕ. Îáîçíà÷åíèå:   �EMBED Equation.3���.


Ñâîéñòâà ãîìîòåòèè: 


1(. Ïðÿìûå ïåðåõîäÿò â ïàðàëëåëüíûå èì ïðÿìûå.


2(. Ñîõðàíÿþòñÿ óãëû ìåæäó ïðÿìûìè. Ïàðàëëåëüíûå ïðÿìûå ïåðåõîäÿò â ïàðàëëåëüíûå ïðÿìûå. Òðåóãîëüíèêè ïåðåõîäÿò â ïîäîáíûå òðåóãîëüíèêè.


3(. Ñîõðàíÿþòñÿ îòíîøåíèÿ äëèí îòðåçêîâ è ïëîùàäåé ôèãóð. Ðàâíûå îòðåçêè ïåðåõîäÿò â ðàâíûå. 


4(. Îáðàç ïåðåñå÷åíèÿ åñòü ïåðåñå÷åíèå îáðàçîâ.





Óïð1. Äîêàæèòå, ÷òî ïðè ãîìîòåòèè îêðóæíîñòü ïåðåõîäèò â îêðóæíîñòü.


Îïðåäåëåíèå. Äâå ôèãóðû íàçûâàþò ãîìîòåòè÷íûìè, åñëè îäíà èç íèõ ïåðåõîäèò â äðóãóþ ïðè íåêîòîðîé ãîìîòåòèè.


Óïð2. Äîêàæèòå, ÷òî óêàçàííûå ïàðû ôèãóð ãîìîòåòè÷íû, íàéäèòå äëÿ êàæäîãî ñëó÷àÿ êîýôôèöèåíò è öåíòð ãîìîòåòèè:


a) îêðóæíîñòè ðàçíîãî ðàäèóñà;�b) ïàðàëëåëüíûå ïðÿìûå.


Óïð3. à) Äîêàæèòå, ÷òî åñëè òðóãîëüíèêè ãîìîòåòè÷íû, òî èõ ñîîòâåòñòâåííûå ñòîðîíû ïàðàëëåëüíû.�b) Âåðíî ëè, ÷òî åñëè ñîîòâåòñòâåííûå ñòîðîíû òðåóãîëüíèêîâ ïàðàëëåëüíû, òî òðåóãîëüíèêè ãîìîòåòè÷íû?


Îáñóæäåíèå. à) Êàê ìîæíî îïðåäåëèòü ãîìîòåòèþ ñ îòðèöàòåëüíûì êîýôôèöèåíòîì.�b) Âåðíî ëè, ÷òî âñå ñâîéñòâà ãîìîòåòèè ïðè ýòîì ñîõðàíÿþòñÿ?�Óïð4. Äîêàæèòå ñ ïîìîùüþ ãîìîòåòèè�à) ñðåäíÿÿ ëèíèÿ òðåóãîëüíèêà ïàðàëëåëüíà îäíîé èç ñòîðîí è âäâîå êîðî÷å åå.�b) òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ ìåäèàí äåëèò åå â îòíîøåíèè 2:1, ñ÷èòàÿ îò âåðøèíû.�ñ) òðè ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.


Ïðåä5.  Òðè ñåðåäèííûõ ïåðïåíäèêóëÿðà òðåóãîëüíèêà ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.�Ïðåä6. Òðè âûñîòû òðåóãîëüíèêà ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.


Òåîðåìà 7. Â ëþáîì òðåóãîëüíèêå òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ ìåäèàí M, òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ âûñîò H è òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ ñåðåäèííûõ ïåðïåíäèêóëÿðîâ O ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé (åå íàçûâàþò ïðÿìîé Ýéëåðà), ïðè÷åì MO=2MH.  


Óïð7. Äâå îêðóæíîñòè êàñàþòñÿ â òî÷êå K. Ïðÿìàÿ, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç òî÷êó K, ïåðåñåêàåò ýòè îêðóæíîñòè â òî÷êàõ À è Â. Äîêàæèòå, ÷òî êàñàòåëüíûå ê îêðóæíîñòÿì â ýòèõ òî÷êàõ ïàðàëëåëüíû.


Çàä8. Â äàííûé óãîë âïèøèòå îêðóæíîñòü, ïðîõîäÿùóþ ÷åðåç äàííóþ òî÷êó âíóòðè óãëà.�Çàä9. à) Ñåðåäèíû ñòîðîí ëþáîãî ÷åòûðåõóãîëüíèêà ÿâëÿþòñÿ âåðøèíàìè íåêîòîðîãî ïàðàëëåëîãðàììà.�b) ×åòûðåõóãîëüíèê ðàçðåçàí äèàãîíàëÿìè íà ÷åòûðå òðåóãîëüíèêà. Äîêàæèòå, ÷òî èõ òî÷êè ïåðåñå÷åíèÿ ìåäèàí ÿâëÿþòñÿ âåðøèíàìè íåêîòîðîãî ïàðàëëåëîãðàììà.





Çàäà÷è äîëãîèãðàþùåãî ìàòáîÿ.


Ïðàâèëà. Â êîíöå çàíÿòèÿ ìîæíî îäèí ó÷àñòíèê âûçûâàåò äðóãîãî íà êàêóþ-íèáóäü èç ðàíåå íå ðàçûãðàííûõ çàäà÷ äîëãîèãðàþùåãî ìàòáîÿ, çàäàííûõ íà ïðåäûäóùåì çàíÿòèè èëè ðàíüøå. Áîé çàêîí÷èòñÿ, êîãäà êàæäûé êàæäîãî âûçîâåò ïî ðàçó. Â îñòàëüíîì äåéñòâóþò îáû÷íûå ïðàâèëà ìàòáîÿ.


Çàä10. Âïèøèòå â äàííûé òðåóãîëüíèê êâàäðàò.


Çàä11. Äâå îêðóæíîñòè êàñàþòñÿ âíåøíèì îáðàçîì â òî÷êå A, à îáùàÿ êàñàòåëüíàÿ ê íèì êàñàåòñÿ îêðóæíîñòåé â òî÷êàõ B è C. Äîêàæèòå, ÷òî óãîë BAC – ïðÿìîé.
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