Матбой 4, 6 класс

1. Девять гномов трижды становились по одному в клетки квадрата 3(3, и каждый раз гномы, оказавшиеся в соседних по стороне клетках, здоровались. Докажите, что какие-то два гнома так и не поздоровались. (А. Грибалко)
2. За одно нажатие можно число на экране калькулятора увеличить на его дробную часть (например, из 3/7 получить 6/7, а из 3,8 получить  3,8 + 0,8 = 4,6).  Начав с положительного числа, меньшего 1, за 10 нажатий получили число 10. С какого числа начали? (А. Шаповалов)
3. Квадратный торт массой 900 г разрезали двумя прямолинейными разрезами, параллельными одной паре сторон, и двумя прямолинейными разрезами, параллельными другой паре сторон. Докажите, что Паша сможет выбрать из девяти получившихся кусков три, не имеющие общих сторон, суммарная масса которых не меньше 300 г. (фольклор)
4. Мама пекла блины, а четверо детей их ели, каждый со своей скоростью. Получив сначала по блину, дети начали есть одновременно. Как только ребенок съедал блин, он получал еще один. Каждый хоть раз получил добавку. Наконец, мама объявила, что больше блинов не будет. Дети доели то, что у каждого оставалось, и закончили одновременно. Известно, что до этого не было моментов, когда бы заканчивали есть блин одновременно двое или больше детей. Какое наименьшее число блинов могла испечь мама? (А. Шаповалов)
5. На доске вначале выписаны два числа: 1 и 2. За один ход разрешается увеличить любое число на доске на сумму цифр другого. Можно ли добиться, чтобы оба числа превратились в 2012? (А. Шаповалов)
6. На конгрессе были три секции: лекари, колдуны и знахари. По кругу выстроились 112 участников, среди которых знахарей и лекарей поровну. На вопрос “Верно ли, что оба твоих соседа из одной секции?” каждый ответил: “Да”. Лекарь всегда говорит правду, колдун всегда лжет, а знахарь лжет, если стоит рядом с колдуном (а иначе говорит правду). Могло ли в этом круге быть 66 колдунов? (А. Шаповалов)
7. Перемножили несколько натуральных чисел и получили 224, причем самое маленькое число было ровно вдвое меньше самого большого. Сколько чисел перемножили? (А. Сгибнев)
8. Разложите 100 орехов на 10 кучек так, чтобы в них было разное число орехов, но при разбиении любой из куч на две появлялись бы кучи с одинаковым числом орехов. (А. Шаповалов)






