Матбой 1, 7 класс

1. Вася отправился из пункта A в пункт B. Он прошел пешком 1/5 часть пути, а затем сел на автобус и проехал оставшееся расстояние, что заняло по времени 1/4 часть всего путешествия из А в В. На следующий день Вася отправился из пункта B в пункт C. Вначале он ехал на автобусе, что заняло по времени 1/5 часть путешествия из В в С, а остальной путь прошел пешком. Какую часть расстояния прошел Вася пешком во второй день? (Скорость автобуса постоянна, скорость Васи тоже.) (Б. Френкин)
2. Медиана прямоугольного треугольника ABC  (B = 90)  разбивает его на два. Пусть O1 и O2 центры описанных окружностей этих треугольников. Найдите O1BO2. (Д. Швецов)
3. В стране имеют хождение монеты в 1 динар, а также в 1/4, 1/5 и 1/6 динара. Гость жил в гостинице и платил каждый день одну и ту же сумму, получая причитающуюся сдачу. Сначала у него был 1 динар. Мог ли гость прожить в гостинице 14 дней? (Ни на что другое гость денег не тратил.) (А. Шаповалов)
4. После нескольких игровых дней однокругового футбольного чемпионата выяснилось, что любые 5 команд можно так расположить по кругу, чтобы каждая команда сыграла со стоящими справа и слева. Докажите, что чемпионат можно завершить в три дня (в один день команда может сыграть не более одной игры). (С. Волченков)
5. Было 12 карточек с надписями «Слева от меня – ровно 1 ложное утверждением», «Слева от меня – ровно 2 ложных утверждения», …, «Слева от меня –  ровно 12 ложных утверждений». Петя разложил карточки в ряд слева направо в каком-то порядке. Какое наибольшее число утверждений могло оказаться истинными? (А. Шаповалов)
6. Можно ли на ребрах трех кубов расставить стрелки так, чтобы при любом совмещении двух из них направления ровно 6 стрелок совпадали? (А. Блинков, И. Раскина)
7. Перед Петей и Васей лежат кучки по 100 монет. Они ходят по очереди, начинает Петя. За один ход можно взять из чужой кучки одну или несколько монет и переложить в свою кучку. Каждым ходом надо перекладывать новое число монет. Кто не может сделать ход – проиграл. Кто из них может выиграть, как бы не играл соперник? (А. Шаповалов)
8. При каких n квадрат nn можно разбить на трехклеточные уголки и правильно их раскрасить в 2 цвета? (Уголки, имеющие неточечную границу, должны быть раскрашены в разные цвета.) (М. Артемьев)






