Матбой 3, 8 класс

1. Есть 720 спичек, разложенных в 100 кучек. Петя и Вася ходят по очереди. Каждым ходом выбирается кучка, делится на две меньшие части, и эти части сливаются с двумя из оставшихся кучек. Игрок победит, если после его хода во всех кучках станет поровну спичек. Если же после хода остались всего две кучки, и они не равны, игрок проиграл. Кто из них может выигрывать, как бы не играл соперник? (А. Шаповалов)
2. Числа  a2 – a  и  a4 – a  целые. Докажите, что a –  целое число. (cообщил К. Кноп)
3. За столом сидело несколько жителей Острова рыцарей и лжецов. Путешественник спросил каждого про его ближайших соседей. Каждый ответил: «Оба моих соседа – лжецы». Путешественник сказал: «Если бы вас было на одного больше или на одного меньше, я бы смог узнать, сколько среди вас рыцарей. А так не могу». Сколько человек было за столом? (Д. Шноль)
4. Диагонали прямоугольника ABCD пересекаются в точке O, а на стороне AD выбрана точка K такая, что  AK = 2,  KD = 1.  Оказалось, что  (ACK = 30(.  Найдите OK. (Уральский турнир)
5. Имеется 20 фишек и доска 10(10, длина стороны одной клетки которой равна 1. Фишки разбиты на пары, которые пронумерованы числами от 1 до 10. Можно ли расставить фишки на доске таким образом, чтобы на каждой вертикали и на каждой горизонтали находились две фишки, а кратчайший путь ладьи между фишками каждой пары был равен номеру этой пары? (А. Грибалко)
6. В Тридевятом Царстве 2012 городов. Царь Горох хочет открыть некоторое количество двусторонних авиалиний между городами так, чтобы из любого города выходило не более 11 линий, и от любого города можно было добраться до любого другого, сделав не более шести пересадок. Каким наименьшим количеством авиалиний можно обойтись? (В. Трушков)
7. В прямоугольном треугольнике ABC на катетах AC и BC взяты точки P и Q соответственно так, что 
[image: image1.wmf] (PBC = 1/3 (ABC  и  (QAC = 1/3 (BAC.  Отрезки AQ и BP пересекаются в точке Т. Докажите, что  TP = TQ.  (Олимпиада Русановского лицея)
8. В Зазеркалье имеют хождение монеты достоинством 7, 13 и 25 гиней. Алиса заплатила за покупку несколько монет и получила на сдачу на две монеты больше. Какова минимально возможная стоимость покупки? (А. Шаповалов)
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