Матбой 4 за 1-2 место, 9 класс
1. СH – высота прямоугольного треугольника ABC (угол С – прямой). Вне ABC построены равносторонние треугольники AHA1 и BHB1. Докажите, что центр описанной окружности треугольника A1CB1 лежит на гипотенузе AB. (Д. Шевцов)
2. Дан треугольник ABC. На стороне AC выбираются произвольная точка K и такая точка L, что (ABK = (CBL. Найдите геометрическое место центров описанных окружностей треугольников KBL. (Д. Швецов)
3. В прямоугольной таблице клетки нумеруются по порядку: сначала первая строка слева направо, затем вторая строка слева направо и т.д. Барон Мюнхгаузен готов для каждого n предъявить такую таблицу, разрезанную на n многоугольных частей с равными суммами номеров в каждой части. Не хвастает ли барон? (А.Шаповалов)
4. Гномы нашли клад из 2012 золотых монет, после чего каждый из семи гномов схватил столько монет, сколько успел. Когда у одного из гномов монет меньше, чем у любого другого, он обижается, и все остальные (по древнему обычаю) должны отдать ему по одной монете. Этот процесс повторяется, пока кто-либо из гномов обижается. Докажите, что передел клада рано или поздно закончится. (А. Артемьев, И. Раскина)
5. Из колоды отложили часть карт. Докажите, что оставшиеся можно разделить между двумя игроками так, чтобы у них общее число карт, число карт каждой масти и число карт каждого достоинства отличалось не более, чем на 1. (А.Шаповалов)
6. У Данилы есть простое число p. Он полагает натуральное число k хорошим, если 
k2 + p  раскладывается на множители, большие k. Три хороших числа Данила нашёл. Докажите, что если покопается, найдёт и четвертое. (М. Антипов)
7. Докажите, что существует бесконечно много таких пар натуральных чисел (m, n), что m и n имеют одинаковые наборы простых делителей, и  m – 1  и  n – 1  также имеют одинаковые наборы простых делителей. (фольклор)
8. Положительные числа a, b, c таковы, что (a + b)(a + c)(b + c) = 8.  Докажите, что

[image: image1.wmf]3

c

b

a

+

+

 ( 
[image: image2.wmf]27

3

3

3

3

c

b

a

+

+

 .
(Киевский турнир матбоёв, 2008)
Матбой 4 за 3-4 место, 9 класс
1. Из колоды отложили часть карт. Докажите, что оставшиеся можно разделить между двумя игроками так, чтобы у них общее число карт, число карт каждой масти и число карт каждого достоинства отличалось не более, чем на 1. (А.Шаповалов)
2. У Данилы есть простое число p. Он полагает натуральное число k хорошим, если k2 + p раскладывается на множители, большие k. Три хороших числа Данила нашёл. Докажите, что, если покопается, найдёт и четвертое. (М. Антипов)
3. Все углы равностороннего выпуклого пятиугольника различны. Докажите, что наибольший и наименьший из них – соседние. (К.Кноп)
4. На доске вначале выписаны два числа: 1 и 2. За один ход разрешается увеличить любое число на доске на сумму цифр другого. Можно ли добиться, чтобы оба числа превратились в 2012? (А.Шаповалов)
5. Откопав клад из 100 золотых монет, каждый из семи гномов схватил монет сколько успел. Когда у одного из гномов монет меньше, чем у любого другого, он обижается, и все остальные, по древнему обычаю, должны отдать ему по одной монете. Этот процесс надо повторять, пока кто-либо из гномов обижается. Докажите, что передел собственности рано или поздно закончится. (А. Артемьев, И. Раскина)
6. Дан треугольник ABC. На стороне AC выбираются произвольная точка K и такая точка L такая, что  (ABK = (CBL.  Найдите геометрическое место центров описанных окружностей треугольников KBL. (Д. Швецов)
7. Можно ли разложить 100 орехов на 10 кучек так, чтобы в них было разное число орехов, но при разбиении любой из куч на две появлялись бы кучи с одинаковым числом орехов? (А.Шаповалов)
8. Сколько раз можно расставить числа от 1 до 9 в клетки квадрата 3(3, чтобы любые два числа оказывались в соседних по сторонам клетках не более одного раза? (А. Грибалко)
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