Командная олимпиада, 9 класс 

1. Найдите наибольшее натуральное число, которое не представляется в виде суммы восемнадцати составных чисел. (А. Шаповалов)
2. Графики двух приведенных квадратных трехчленов пересекаются в точке A, а прямая m касается этих графиков в точках B и C. Известно, что  AB = AC.  Докажите, что m горизонтальна. (А. Шаповалов)
3. Саша разрезал головку сыра на 10 кусков и съел самый маленький кусок. Потом он разрезал один из кусков на два и съел самый маленький кусок из 10-ти. Эту операцию (разрезание и съедение) он сделал еще раз. Какую наибольшую долю головки мог съесть Саша? (А. Шаповалов)
4. Окружность (I – центр), вписанная в треугольник ABC, касается сторон AB, BC, CA в точках C1, A1, B1 соответственно. Окружность, описанная вокруг треугольника BA1B1, пересекает прямую AC в точке A0, а окружность, описанная вокруг треугольника BC1B1, пересекает прямую AC в точке С0. Докажите, что  IA0 = IC0.  (Д. Швецов)
5. Плоскость раскрасили в два цвета. Докажите, что найдется одноцветный треугольник с углами 48(, 60(, 72(. (К. Кноп)
6. На сторонах AB и AC треугольника ABC нашлись такие точки D и E, что вписанная окружность четырехугольника BCED равна описанной окружности треугольника ADE. Эти точки и окружности стерли. Восстановите стёртые точки с помощью циркуля и линейки. (А. Шаповалов)
7. Докажите неравенство:
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. (А. Заславский)
8. В однокруговом турнире по футболу принимали участие 6 команд. За победу начислялось 3 очка, за ничью – 1 очко, за проигрыш – 0 очков. По итогам турнира каждая команда, начиная со второй, набрала на 2 очка меньше, чем предыдущая. Как сыграли между собой команды, занявшие третье и последнее место? (А. Грибалко)
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