Матбой 1, 8 класс

1. Найдите все квадратные трехчлены с целыми коэффициентами, у которых сумма корней равна их произведению и равна дискриминанту. (А. Блинков)
2. Докажите, что числа от 1 до n можно расставить в ряд так, чтобы каждое делило сумму предыдущих. (А. Шаповалов)
3. В треугольнике ABC угол B равен 60(, O – центр описанной окружности, H – ортоцентр, BM – медиана. Докажите, что если L – середина OB, то LM перпендикулярна OH. (Д. Швецов)
4. В угловой клетке шахматной доски 100(100 стоит фишка. За один ход разрешается передвинуть ее на соседнюю клетку по горизонтали, вертикали или диагонали так, чтобы при этом расстояние от центра начальной клетки до центра той, в которой находится фишка, постоянно увеличивалось. Какое наибольшее число ходов можно сделать, соблюдая это условие? (А. Грибалко)
5. Куб плотно лежит в коробке без крышки. На всех рёбрах куба и всех рёбрах коробки нарисованы стрелки. Известно, что как ни положить куб в коробку, будет ровно n совпадающих стрелок. Чему может быть равно n? (А. Блинков, И. Раскина)
6. Было 33 карточки с надписями «Слева от меня ровно 1 карточка, где написана ___», «Слева от меня ровно 2 карточки, где написана ___», …, «Слева от меня ровно 33 карточки, где написана ___». Вместо подчеркивания Петя вписал «ложь» или «правда», и разложил карточки в ряд слева направо в каком-то порядке. Какое наибольшее число надписей могло стать правдой? (А. Шаповалов)
7. Перед Петей и Васей лежат кучки по 100 монет. Они ходят по очереди, начинает Петя. За один ход можно взять из чужой кучки одну или несколько монет и переложить в свою кучку. Каждым ходом надо перекладывать новое число монет. Кто не может сделать ход – проиграл. Кто из них может выиграть, как бы не играл соперник? (А. Шаповалов)
8. В квадрате ABCD отмечены середины двух соседних сторон BC и CD – Е и F соответственно – и проведены прямые AE и BF, пересекающиеся в точке G. Около квадрата описана окружность. Точка пересечения прямой AE с нею – точка H. Докажите, что  GE = EH.  (Н. Москвитин)






