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Младшая лига

Алгебра и теория чисел

1. Найдите все такие натуральные n и k, что 1! ` 3! ` . . . ` p2n ´ 1q! “ k2.

(KöMaL journal)

2. Положительные числа a, b и c таковы, что a2 ` b2 ` c2 ` 2abc “ 1. Докажите

неравенство

a
a

p1 ´ b2qp1 ´ c2q ` b
a

p1 ´ c2qp1 ´ a2q ` c
a

p1 ´ a2qp1 ´ b2q ě 2
?
abc.

(Crux Mathematicorum)

3. Найдите все такие натуральные a и b, что
?
a´

?
b является корнем уравнения

x2 ` ax ´ b “ 0.

(Д.Максимов)

4. Найдите все функции f : N Ñ N такие, что fpfpnqq ` fpnq “ 2n ` 6 при всех

n P N.

(Д.Максимов)


